Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

10.

Test broj 1

)
a) IzraCunati l-i-éig :ll +log, 0,0625.
5 45) 30
. X y-(x=y)
b) Uprostiti - .

xZ +y2 X4 _y4
Rjesiti jednacine:

2x+1_x+2_5x+2_
5 4 3

b) (F(x)) +7(x)=0, ako je £(x)= {

a) 2x

x+l,x<2}

x—1,x=>2

Rjesiti trigonometrijsku jedna¢inu: cos® x —3sinxcosx = —1.
o wege . v 2

Rjesiti nejednadinu: x'°*>"8 " <8,

Nadi jednagine zajednickih tangenti parabole y° = 8x i kruznice x* +y° =2.

Izracunati obim i povrSinu jednakokrakog trapeza opisanog oko kruga, ako je
duzina vece osnovice 3 cm, a jedan njegov unutrasnji ugao 60°.

Povrsina prave kupe je 96m cm’, a duZina izvodnice je 10 cm. IzraCunati
zapreminu kupe.

Zbir svih ¢lanova beskonacne geometrijske progresije je 16, a zbir kvadrata
¢lanova te iste progresije je 153,6. Nadi peti ¢lan i koli¢nik te progresije.

Izra¢unati cos20° -cos40° -cos60° - cos80°.

Od 5 oficira, 4 podoficira i 10 vojnika treba formirati grupu od 4 osobe u kojoj ¢e
biti bar po jedan oficir i podoficir. Na koliko nacina je to moguce uciniti?
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

RjeSenje testa broj 1

1. a)
-2
[[l+§:2j:ILJ +log, 0,0625 =
5 4°5)730
-2 -2
1 3 9) 30 » (12425 30 ,
(162201200 fiog, (0.25) = 221 42-10g, 0,5 =
((5+4 SJ 37J 1oz, 0.25) ( 60 37} T
37 30\ 1
=|2L.2=2 2.2log. 27 =| = 4.(-1)=4-4=0.
[60 37j + 08, (2} + ( )
b)
x o yb-y) o ox yl—y)y
x2+y2 x4_y4 x2+y2 (xz_yzxx2+y2)
x y-(x=y)

_x2+y2_(x+y)(x2+y2)
_x(x+y)—y(x—y)_x2+xy—xy+y2_ 1
S e ) et ) ey
uzuslovx #-yAx #y.

2. a) Ako se data jednacina pomnozi sa NZS (3,4,5), tj. sa 60, dobija se:

2x+1_x+2_5x+2

5 Z ~2x & 12(2x +1)=15(x +2) = 20(5x + 2) - 120x

< 9x—-18=-20x+40
oSx=2

b) Ako je x <2, jednacina glasi (x +1)° + (x +1)= 0. Tada je:
(erl)2 Jr(erl):O/\)c<2<:>x2 +3x+1=0Ax<2
<:>(X:-1vx:-2)/\x<2

Sx=-lvx=-2

Ako je x > 2, jednacina glasi (x - 1)2 +x—1=0. Tada je:
(x—1F +(x-1)=0Ax>2x’ ~x=0Ax>2
@(x=0vx=1)/\x22
& x € O (nema rjesenja).
Rjesenja jednacine su: x = -1 ili x =-2.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

3) Za cosx =0 ili sinx =0,tj.zax = ko%,k € Z jednacina je nemoguca.
Dalje, data jednacina je ekvivalentna sa :

cos” x —3sinxcosx = —1

& cos’ x+1—3sinxcosx =0

& cos” x+sin’ x+cos’ x —3sinxcosx =0

& 2cos’ x+sin” x —3sinxcosx =0

(dijeljenjem sa cos’x # 0)

& 2+1g°x-3tgx =0

Stgx=t AP =3t+2=0

otgr=t Alt=2vt=1)

Stgx=2vigx=1

S x=arctg2+kr, keZ v )C:%-l-lﬂ, leZ.

. v log? x-3log, x+1 . . .
4.) Nejednacina x """ <8 ima smisla za x > 0. Ako uvedemo smjenu log, x =7, onda

je x=2", pa dobijamo:

(2’)#&+1 <8
o2 L 93
St =37 +1<3
o2 (t-3)+(t-3)<0
& (e-3)-(2 +1)<0
&3

Prema tome, log, x <3, tj. log, x < log, 2°, odakle slijedi da je x < 8 i kako je x > 0, skup
rjeSenja nejednacine je interval (0,8).

5.)  Uslov dodira prave y = kx+n ikruznice x* +y* =77 je (1+k2)'r2 =n’. Uslov dodira
prave y =kx+n iparabole y> =2px je p=2kn. Kakoje r* =2 i p=4 rjeSavanjem
sistema
(1+52)-2=n?
4 =2kn
n=21ik=1liin=-21k=-1.

} dobija se da je

Prema tome, jednacine traZzenih
zajednickih tangenti su:
tLiy=x+2

t,:y=—x-2.

Slika 1.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

6.)

7))

D b &
Neka je E podnozje visine h iz tjiemena D \
. : : c 3 :
(Slika 2). Tada je AE=x1 ¢-cos60° =— r
5 . \ / .
Trapez je jednakokraki, pa je h
_ -
x= a b,odnosno£= a b,akakoje
.
trapez tangentnito je 2c=a+b. A X E g4 F x B
Slika 2.

a->b

Dakle, 2¢ = a +b, §= ia=3,odakle je

2c=3+b 6-2b=3+b 3=3b b=1
= = = .
c=3-b c=3-b c=3-b c=2
Visinu h dobijamo iz pravouglog trougla AED:
3 B 243 Y

h=c-sin60° = 3
2 2

To znaci da je obim trapeza O =2c+a+b=2-2+3+1=8 cm,
“;b-hz%-ﬁzzﬁ e’

a povrsina trapeza je P =

Na osnovu formule za povrSinu kupe
P=B+M=xg-1r>+7-r-s
dobijamo da je 96 -7 = 7 - r- (r +10),
odnosno, da je

r*+10r-96=01 r=6.

Kakoje H* =s*> —r*, to je H =8 cm.

Slika 3.

Zapreminu kupe izrac¢unavamo po formuli

V:%B-H,paje V:%ﬂ-62-8

tji. V =96z cm’.

Prema uslovu zadatka je a, +a,-g+a,-q° +..=16 i |q| <1, jer progresija ima sumu.
Kvadrati ¢lanova geometrijske progresije obrazuju, takode geometrijsku progresiju sa
kolicnikom  ¢*, 0<g’ <1 iprvim ¢lanom a; za koju je

al +a’q’ +a’q* +..=153,6.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

Zbir svih ¢lanova progresije izratunava se po formuli
2

S = paiz I 161 I ~153,6 slijedi:

5=

1-¢q 1-¢ 1-¢g
~16-(1- B
a, ( 29) 0 =16-(1—q) o —16.(1_q) a, =12
256-(1-q) = . =
R 256-(1-¢)=153,6-(1+q)]  102,4=409,6-¢ 4=
1 ' 12 3
Dakle,qzziaszal.q4:12.(zj 22

n2a

9.) Znajuéidaje cosa = 31 i sin(l80° - a)z sin ¢ , dobijamo da je

2sin &

08 20° - c0s40° - cos 60° - cos80° = sin 40 ‘ sin 80 ‘s1n120 ‘s1n160 _
2-sin20° 2-sin40° 2-sin60° 2-sin80°

I sinl20° sin160" 1 sin(180° ~60°) sin(180°~20") 1

- 16' sin60° sin20° 16 sin 60° sin 20° 16

. oguce sastave grupe prikazimo pomocu skupova (jer redosled nije bitan):

10. Mogu¢ ikaZi tu sk (jer redosled nije bitan)
{0,0,0,P}, {0,0,P,P}, {0,P,P,P}, {O,P,V,V}, {O,P,P,V}, {0,0,P,V},
gdje O oznacava oficira, P podoficira, i V vojnika.

5 4.
Od 5 oficira moZemo izabrati 3 oficira na {3) = % =10 nacina.
“ . . " : . : 4) 4 .
Cetvrti ¢lan grupe mora biti podoficir, za ¢iji izbor imamo L= n =4 mogucnosti.

Svakom izboru 3 oficira od 5 oficira odgovaraju 4 izbora podoficira pa za ovu
kombinaciju imamo 10-4 =40 moguca nacina formiranja grupe. Slicno rasudivanje
primjenjuje se i u ostalim slucajevima. Ukupan broj trazenih nacina je:

UGG EE ORI EIO)-

=40+ 60+20+900+ 300+ 400 =1720.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

1)

2)

3)

4)

5.)

6.)

7)

8.)

9.)

Test broj 2

a) IzraCunati [ 15 + 4 12 j !
Jo+1 J6-2 3-46) J6+11
a’ +b* a’ b*

b) Uprostiti - + .

) Up ab ab-b*> a*—ab

-1 3x-1 2x-4 x+1
+ = +

2 4 3 6

b) (x> —4x) +12=7(4x—x*)

Rjesiti jednacine: a) al

b

e . . " . 15 1
Rjesiti trigonometrijsku jednac¢inu: cos® x+sin® x = 5 cos 2x— >

Rjesiti nejednacinu: log, (3 - x) <log, XTH
3

Tacka A (3,0) polovi tetivu kruznice x* + y> —4x+2y+1=0.

Odrediti jednacinu prave kojoj pripada tetiva navedene kruznice.

Stranice trouglasua= 13, b= 14 i ¢ =15. Dvije od njih (a i b) su tangente kruga, ¢iji je
centar na trecoj stranici. Odrediti poluprecnik kruga.

Izvodnica prave zarubljene kupe je s = 5 cm, a poluprecnici osnova su R = 5 cm i
r =2 cm. U kupu je upisana pravilna zarubljena ¢etvorostrana piramida tako da je donja
osnova piramide upisana u donju osnovu kupe, a gornja osnova piramide u gornju osnovu
kupe. Izracunati zapreminu zarubljene piramide.

Odrediti duzine stranica trougla, ako se zna da one obrazuju aritmeticku progresiju sa
razlikom d = 4 i ako jedan unutra$nji ugao trougla ima 120°.

x* -1, xe(-1,1)
Data je funkcija f(x)=
( ) %lnxz, xe(-oo,-l]u[l,oo)
a) Skicirati grafik funkcije /-
b) U zavisnosti od realnog parametra a, odrediti broj realnih rjeSenja jednacine

|f(xl=a.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

10.) IzraCunati grani¢ne vrijednosti:

log,2+1log,4+...+1 ! AV : -
2) lim og, 2 +log, 2+ +log, 2 b linol 1+x2 1
n—>+w0 n X X
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

RjeSenje testa broj 2

1. a)

( 15 4 12 j 1

J6+1 J6-2 3-46) Jo+11

[15 (V6 - ) We+2) 12. (3+\/_)] (46 +11)-
6-1 6—4 9-6

~[-(V6-1)+2- (V6 +2)- 4B +6)]- (V6 +11)=

- (Vo -11)- (Vo +11)=6-121=-115.

b)

a2+b2_ a’ N b’ _a2+b2_ a’ N b>
ab ab-b*> a*—ab  ab b-(a—b) a-(a—b)_
_(az+bzXa—b)—a3+b3 _ay+ab’—a’h-b’-a’ +b’
- ab-(a—b) - ab-(a—b) -
:—ab-(b—a):_l, uzuslova#0,b#01ia=#b.
ab-(a—-b)

2.a)

Ako datu jednacinu pomnozimo sa NZS (2,3,4,6), tj. sa 12, dobijamo:
x2—l + 3x4_1 - 2"3_4 + xgl &6 (x=1)+3-Bx-1)=4-2x-4)+2-(x+1) =

S15x-9=10x-14d=5x=-5< x=-1.

b) Ako uvedemo smjenu x> —4x = ¢, dobijamo da je:
(¢ —dx)f +12=7-(4x—x" ) x> —dx=t AL’ + Tt +12=0 &
ox—dx=tA(t="3vi=-4)ox’—4x="3vx' -dx=-4 &

Sxt—4x+3=0vx’—4x+4dx=3vx=1lvx=2.

3.) Koristeéi identitete:
a’+b’ =(a+b)(a2 —ab+b2),
2
a' —a’b +b* = (a® +b* ] —3a%7,
2sinxcosx =sin2x1i
sin® x =1-cos’ x,

transformiSemo lijevu stranu jednacine na slede¢i nacin:
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

4.)

5)

. 3 . 3
cos® x +sin’ x = (0052 x) +(s1n2 x) =
= (cos2 X +sin? xXcos4 x —cos? xsin? x +sin* x)z
=2 2
) EERY 3 .2 4sin” xcos” x
:1~[(cos X + sin x) —3cos” xsin x]=1—3'—:

l—gsin2 2x:1—3(l—c0s2 Zx)
4 4

Data jednacina sada ima oblik 1-— % (1 —cos’ 2x) = 1gscos 2x — % , odakle se sredivanjem

dobija ekvivalentna jednacina, odnosno 2cos’ 2x —5cos2x+2 =0. Uvodenjem smjene

cos2x =t dobija se jednadina 2¢> —5¢+2 =0, &ija su rjeSenja ¢ =2 ili ¢ = % . Jednacina

. : . 1. . :
cos2x =2 je nemoguca, a jednacina cos2x = > ima rjeSenja x = i% +2krm, ke Z.

Nejednacina log3(3 — x) <log, XTH ima smisla akoje 3—-x>0 i XTH >0, odnosno
3
ako je x e (— 1,3). Kako je log, a =—log, a bice da je

n

x+1 x+1 x+1)" 4
long:—logBTzlog3 e =log, —.

3

Osnova logaritma je veca od 1, pa je logaritamska funkcija rastu¢a, a nejednacina

4 : : . . .
10g3(3—x)< log, 1 se svodi na nejednacinu 3 —x < Odavde dobijamo da je
X+

x+1.

2 _ 2
3—x—i < 0, odnosno x—2x+1 >0 ili M > 0.
x+1 x+1 x+1
Rjesenja poslednje nejednacine su svi brojevi veci od -1 i razliciti od 1. Ako uzmemo u

obzir daje x e (~1,3), konatno rjesenje date nejednacine je x € (- 1,1)uU (1,3).

Kanonski oblik jednacine kruga je (x - 2)2 + (y + 1)2 = 4. Centar kruga je tacka C (2,-1),
a poluprecnik je » =2. Jednacina prave /, odredene tatkama A i C, prema formuli
Y=y =u(x—xl), glasi y—0= _21_30(x—3), odnosno y =x-—3.

2 1

Prava [/ i prava p, kojoj pripada tetiva, su
ortogonalne, §to slijedi iz podudarnosti trouglova
PAC 1 QAC (Slika 4.). Koeficijent pravca prave /
je k; = 1, a prave p je k,. 1z uslova ortogonalnosti
pravih k, -k, =—l1sledi da je k, = -1. Jednacina
prave p kojoj pripada tacka A(3,0) sa
koeficijentom pravea k,= -1 je y—0=—1-(x—-3),
odnosno y = -x +3. Slika 4.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

6.)

7))

8.)

Kako su poznate sve tri stranice trougla njegovu povr$inu mozemo izrac¢unati na osnovu

Heronovog obrasca P =+/s(s—a)s—b)s—c), pri ¢emu je s= atbre poluobim

trougla Cije su stranice @, b i c.
U ovom zadatku je s =21 paje P, =+21(21-13)21-14)21-15) =84. Na osnovu

uslova zadatka, povrsinu trougla ABC mozemo dobiti i kao zbir povrSina trouglova AOC
1 BOC, gdje je O centar upisanog polukruga (Slika 5.).

Dakle, P,,. = P, + Psoc, 0dnosno

br ar . r
P =t odakle je E(13+14)=84,

aje r—E
p 9

Slika 5.

Na osnovu Pitagorine teoreme (Slika 6.) dobijamo da je H> =s* —(R—r)’, tj. H = 4.
Pre¢nik donje osnove zarubljene kupe je 2R , a kako je i dijagonala D donje osnove
upisane zarubljene piramide takode jednaka 2R (Slika 7.), to ¢e biti D =2R =10 = a2,
paje a =52 .Sli¢no seiz d = 2r = 4 =b2 dobijadaje 22 .

Slika 6. Slika 7.
Povrsine baza zarubljene piramide su:
B,=a’ =50cm® i B, =b> =8cm’, pa je zapremnina zarubljene piramide

y Z%(Bl +M+BZ)=§(50+W+8)=104cm3.

Neka su stranice trougla a,b=a—-41ic=a+4. Sa slike 8 vidi se da je

a\/g. a

x= > iy= 5 Prema Pitagorinoj teoremi je:

X +(y+a-4) =(a+4) paje (#j +(§+a—4j2=(0+4)2a

odakle se sredivanjem dobija jedna¢ina 2a” —20a = 0, &ija su rjeSenja a = 0 ili a =10.
Dakle stranice trougla su: a =10, b=6 1 c=14.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

A
’ Do jednagine 2a° —20a=0 smo mogli do¢i i na drugi
nacin.
Q’\ Na osnovu kosinusne teoreme vazi (Slika 8.):
5 > (a+4) =a* +(a—4) —2a(a—4)cos120°.
2
_/ Kako je cos120° = —% (Slika 9.) sredivanjem prethodne
jednagine dobija se jednacina 2a° —20a =0.
Slika 9.

1

. l 2 _ 2 _ 2 _ 1 = * x=20
9.) Kakoje 2lnx —ln(x )2 _ln\/x_—ln|x| i |x|—{_x, £ <0

funkcija f bi¢e zadata formulom

In(-x), x<-1
flx)=4x* -1, xe(=11)
In x, x>1

Grafik funkcije prikazan je na slici 10.

5 A
| y
\ 7
i)
\ 1

-e -1 y
\-“\L I
Slika 10.

U istom koordinatnom sistemu, na slici 11, predstavljeni su grafici funkcija

In(-x), x<-1
g(x)za aeR i |f(x]= —(xz—l), xe(—l,l)
In x, x=>1

Univerzitet u Isto¢nom Sarajevu — MasSinski fakultet
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

A
U /
h~'--_".4 d _f’"! B../
? \ /
e -1 077 e X
-l
Slika 11.

Apscise zajednickih tacaka grafika funkcija | f | i g predstavljace rjesenja date jednacine.
Na slici 11 to su tatke A i B. To znafi za a <0 jednaCina nema rjeSenja, za
a e (1,0)U {0} ima 2 rjedenja, za a =1jednadina ima tri rjedenja, za a € (0,1) jednacina

ima 4 rjeSenja.

10. a)
lim log, 2 +log, 42+...+10g>2 2" _ lim log2(2-4-28-...-2”): lim log2(2”22+3+"'+”):
n—>+0 n n—>+0 n n—>+o0 n
n(n+1) 1
_ (1+2+3+...+n)log, 2 > n’+n b+
= lim . 2= = lim =——=1i — = lim —%=—
n—>+0 n n—>+0 n n—>+o  Jp n—s+o ) 2
b)

Vl+x? =1 . Al1+x? I\Ix +1 +3/x? +1+1

lim————— =1lim

3 =) \/ +1 +m+1
W) -1 !

=lim =lim

Hoxz(i/(xzﬂ)z+3\/x2+1+1j o (\/x +1 +3/x? +1+1j =
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

1)

2)

3)

4)
5)

6.)

7))

8.)

9.)

10.)

Test broj 3

a) Staje veée: 13 % od 200 ili 30 % od 90?

-2 2 2 2\ 4 -1
b) Uprostiti izraz a_+b '(a +bj .a_=b

a'+b" ab Cat-bt
Rjesiti jednacine:

1+§x S—Ex 3-2

4 37 2 2 o) e
Q) -t 5 b) log;(x +2-)=-1

Dokazati identitet 3+ 4cos2a + cosda = 8cos* .

6x—6

Rjesiti nejednacinu (\/5 + 1) < (\/5 - l)ﬂ.

Odrediti jednadinu tangenti elipse x* +4y”> =100 povuéenih iz tatke A (2,7).

Dijagonale jednakokrakog trapeza su uzajamno normalne. Izracunati njegovu povrsinu
ako je krak ¢ = 275 em , a odnos osnovica je 3:1.

Osnova piramide je trougao ¢ije su stranice a =12 cm, b=16 cm 1 ¢ =20 cm, a bo¢ne
ivice su jednake i imaju duzinu 26 cm. Izra¢unati zapreminu piramide.

Deveti Clan aritmeticke progresije je pet puta ve¢i od drugog clana, a pri dijeljenju
trinaestog Clana sa Sestim ¢lanom dobija se koli¢nik 2 i ostatak 5. O kojoj progresiji je
rijec?

Odrediti najmanju i najvecu vrijednost funkcije

2%, x<0
na segmentu [-1,8].
—x*+8x+1, x>0

f(X)={

Skicirati grafike funkcija:

a) y= 2|sinx

; b) y:cosf; c) y=log,2x; d) yzi.
2 [
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

RjeSenje testa broj 3

1. a) 2002~ 26<27-90.22
100 100

b)
1 1
a2+b2‘(a2+b2jl_al—bl_az+b2‘ ab _az—bz_
at+bt | ab I A D EEE Y S B
a b a b
b*+a’
a’b? ab  (a—b)a+b) b*+ad’ ab  (a—b)a+b)-ab
= . . = . . =—ab
atb o’ +bp’ b-a ab(a+b) a* +b* ~(a-b)
ab ab
uzuslov ab#0, a#-b, a#b.
1+3x 5-2¢ 3-°F
2. a) Ako jednacinu x-— 44 + 2 = 32 pomnozimo sa NZS (3,4), tj, sa 12,

dobijamo ekvivalentnu jednacinu 12x— 3(1 + %xj + 3(5 - %xj - 4(3 - %J =0 odakle

sredivanjem dobijamo da je ?x =0, odnosno da je x =0.

b) Jednagina ima smisla za x’ +2|x| >0,t.za x #0 ikako je
x x20 s _ 5 (1 -
|x|—{_x, Vg ke log, (¢ 4 2) =10 +2|x|—(3) o
<:>(x2+2x—3=0/\x>0)v(x2—2x—3=0/\x<0)<:>
@((x=1vx=—3)/\x>0)v((x=3vx=—1)/\x<0)<:>x=1vx=—1.

3.) Koristeéi formule:
cos2a =cos” o —sin” «,
sin2a = 2sina cosa,
sin“a+cos’ a =1

a* +b* =(a® +b* ) — 24, dobijamo da je
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

3+4cos2a +cosda =

=3+ 4(cos2 a —sin’ a)+ cos’ 2a —sin’ 2«

. 2 ) 2 -2\ . 2

=3+4lcos”" a—sin”“ a)+\cos“ a—sin“ o) —(2sinacosa

_ 2 2 2 < 2 4 -4 < 2 2

=3lsin“ a+cos” a)+4lcos” @ —sin” a)+cos” a+sin” o —6sin” a2 cos” o
. . 2 . .

:7cos205—s1n205+(s1n205+cos2 a) —2cos’ asin’ @ —6sin’ acos’ «

=7cos’ @ —sin’ @ +1-8sin’ @ cos’ a

=7cos* o —sin* o +sin® @ + cos’ @ —8sin’ a cos’ &

=8cos’ o —8sin’ @ cos’ &

=8005205-(1—sin2 a)

=8cos’ acos’ a

4
=8cos” .

4.) Zadatak ima smisla, ako je x # —1. Tada je:
6x—6 - 6x—6 1 x
(1) <(2-1)" o (2 1) ( j -
V2-1
06 1 V2+1) 616 <
V2 +1) < 2ET ) o W2l W2+ o
e [ LR ) ()
(osnova eksponencijalne funkcije je > 1) B
— f— — 2_
6x 6Sx<:>6x 6—x x£0<:> 6
x+1 x+1
2_
o X 5x+620@}(x+2)(x+3)20<:>
x+1 x+1
(vidjetislike 12.113.1 tablicu) - >
& x e(-1,2]u[3,40) W Ee=e &
Slika 12.
A
x (~oo-1) | (-1,2) (2,3) | (3,+) y
x°—5x+6 + + - + 1
x+1 - + + + _]/
X2—5X+6 _ + _ + 0 x’
x+1

Slika 13.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

5.)

6.)

7))

Neka je y=kr+n jednadina tangente elipse x* +4y° =100, ¢&iji je kanonski oblik
2 2
;C? +)5’_2 =1. Uslov dodira ove elipse i prave y = kx +n je 100k* +25=n".

Tacka A (2,7) pripada pravoj y=hkx+n, pa je 7=2k+n. RjeSavanjem sistema
jednagina 100k> +25=n> A7=2k+n dobijamo da je & =§ i n= 75 , ili da je

2 . 25 : . . .
k= -3 i n= 3 pa su jednacine traZenih tangenti:

t,:3x-8y+50=0 1 ¢, :2x+3y-25=0.

Trouglovi ABO 1 CDO su sli¢ni, jer su im odgovarajuci uglovi jednaki, pa su im parovi
odgovarajucih stranica proporcionalni. Kako je AB:CD = OB:OC, tj. 3:1= OB:OC, bi¢e
OB = 30C. Ozna¢imo duz OB, OCi BCredomsay, xic. (Slika 14.).

Trougao BOC je pravougli, pa je:

c=x*+y? @(Zx/g)z =x’+(3x) @ x?=2
iz Cega slijedi da je x = V2.

Dijagonale jednakokrakog trapeza su uzajamno
normalne i jednake, pa ako oznacimo dijagonale
AC 1 BD sad, slijedi da je:

Pipcep = d?z = (x +2y)2 = (\/5 +23\/§)2 = (4\/25)2 =16 cm®.

Slika 14.

Iz podudarnosti trouglova VOB, VOC i VOA (Slika 15.; podudarne su po dvije
odgovarajuce stranice i ugao naspram vece od njih) zakljucujemo da se podnozje visine
piramide nalazi u centru opisanog kruga oko trougla ABC. PovrSina baze moze se
izraCunati pomoc¢u Heronovog obrasca:

B=P,.=s(s—a)s—b)s—c)=~24-12-8-4 =96 cm®.

Kako je P, :%’ toje R= Zic - 12:‘69'620 =10 cm.
\
V
d H
B RO

Slika 16.

Slika 15.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

8.)

9.

Visinu piramide (Slika 16.) izracunavamo pomocu Pitagorine teoreme:

H=d* - R> =26> —10> = J(26-10)-(26+10) = 4 6 = 24.
Sada mozemo izracunati zapreminu piramide:

V=%BH=%-96-24=768 cm’.

Napomena:
Ako uoéimo da je bazni trougao pravougli, jer je 12° +16 = 20%, mozemo

koristiti formulu R = %

Neka je a, prvi ¢lan, a d razlika date aritmeticke progresije.
Prema uslovu zadatka slijedi da je:

ay =5-a, a,+8d =5-(a, +d) 3d = 4a,
= = =
a,=2-a4+5 a, +12d =2a, +10d +5 2d -5=q,

3d=4-(2d—5)}3d=4}

=
a, =2d -5

a, =3

Prvih nekoliko ¢lanova progresije je : 3, 7, 11, 15, 19,... .

FunkCija y= 2xje rastuca i f(— 1) - %, f(o) -1. 77Ty -

—x? +8x+1
Koordinate tjemena parabole y=-x”+8x+1

-b . -D
su: x, =—=4 1 =—=17.
" 2a Ty
Grafik funkcije je prikazan na slici 17.
Najmanja vrijednost funkcije je % i postize

se u tacki x=-1, a najveta vrijednost
funkcije je 17 i postize se u tacki x=4. L
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

2-sinx, sinx=>0

—2-sinx, sinx<0

10. a) y=2-|sinx|={

X 0 n |27 | 37 | 4x
X T RY/4

— 0 — -

2 2 | T2 "
y 1 0 -1 0 1

Grafik funkcije prikazan je na slici 19.

Slika 19.

C) y=log,2x, x>0

x | V4 112] 1 2 4

Slika 20.
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Slika 21.

Y
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

Test broj 4

1. a) Izracunati: 2 :27%"

b) Zaa=0,003 i b=5,994 odrediti vrijednost izraza

2)

2x+1 3x-2 4x+5 1
a) - = .

) (1) +/(0)=0 ko e l0)=| *%2

3)
4)

5.)
6.)

7)

8.)

9.)

10.)

1 1 6b b-(2a+b)
Ila,b)= - : .
(a) (a—Sb a+3b+a2—9b2J 2’ — 9’

Rjesiti jednacine

7 3 21 3

b

x=>1

x—1, x<1

Rjesiti trigonometrijsku jednadinu  sin® 2x +sin” 3x =1.

Za koje vrijednosti realnog parametra k jednacina (k - 2)- x* —2kx+k-1=0ima
pozitivna rjeSenja?

Na krivoj 3x* —4y® =72 odrediti ta¢ku najblizu pravoj 3x+2y+1=0.
U trouglu ABC je BC=5, AC=8, ZBAC=30" 1 ZABC <90°. Odrediti AB.

v . . . . .. 2 .
IzraCunati zapreminu prave zarubljene kupe ako su povrSine njenih osnova 257 cm” i
2 “ « 2
4 cm”, a povrSina omotaca 357 cm”.

Hipotenuza jednakokrakog pravouglog trougla je 1. Nad njegovom katetom, kao nad
hipotenuzom, konstruisan je novi jednakokraki pravougli trougao. Nad katetom novog
trougla, kao nad hipotenuzom, konstruisan je opet, jednakokraki pravougli trougao, itd do
beskraja. Koliki je zbir povrsina svih tako dobijenih trouglova (ukljucujuéi i polazni)?

Rjesiti sistem jednacina

log, x+log, y=2
xP—y=2 .

U xOy -ravni za k € R skicirati linije odredene jednac¢inama:

a) y=x+k b) x2+y|y|=1 C) y=hkx* =2kx+k+1.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

b)

3)

RjeSenje testa broj 4

g — 2 on2
I(a,b)z( LN N 26b zj:bz(za+§)):a+3b 2(a 321;)+6b-a 9b
a-3b a+3b a -9b a” —9b a’-9b

_b 12 b,
b(2a+b) 2a+b 2
1(0,003;5,004) = — 12 _12_,

2.0,003+5,994 6
Ako jednadinu 2x+l_3x-2 _4x+5 1

3 21

- 5 pomnozimo sa NZS (7,3), tj. sa 21 dobijamo

ekvivalentnu jednacinu 3- (2x + 1)— 7- (3x - 2) =4x+5-7, koja se sredivanjem svodi na

jednaCinu —19x+19 =0, a njeno rjesenje je x =1.

1" Za x>1,je f(x)=log, x.
log2 x +log, x = 0 < log, x(log, x+1)=0
< log, x=0vlog, x=-1

1
Sx=1lvx=—,
2

paje, zbog uslova x > 1, jedino rjeSenje ove jednacine x =1.

2" Zax<l, je flx)=x-1
(x-1 +(x-1)=0= (x-1)(x-1)+1)=0
&S x-1=0vx=0
S x=1vx=0,
pa je zbog uslova x <1, jedino rjesenje ove jednacine je x = 0.
Dakle, skup rjeSenja date jednacine je {0,1}.

Koristeéi identitete:

. 1—cos2x
sin“ x=——
2

0!‘12‘,6’0080(—,3

cosa +cos ff =2cos 5

dobija se:
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

sin*2x+sin’3x=1<

4.)

1-cocdx N 1-cosbx
2 2
< cosdx+cosb6x =0

1

< 2cos5x-cosx =0

< cos5x=0vcosx=0
<:>5x:%+k7r, keva:%+l7r, leZ

@x=l+k£, keva=£+l7r, leZ.
10 5 2

Da bi rjesenja x, i x, jedna¢ine ax” +bx+c =0 bila pozitivna, treba da budu ispunjeni
slede¢i uslovi: x, +x, >0, x,-x,>01 D2=0.

b 2k . AN il
" xl+x2:—zzk_2>0,tJ.2k-(k—2)>0 S 7
pa je k € (—o0,0)U(2,)
c k-1 . T\ / m
® x,-xz—;—k_2>0,t].(k—l)(k—2)>0, N
pa je k e (—o0,1)U(2,00).
A
D=b"~4ac =4k —4(k-2)k-1)> 0,
3) 4k* —4k* +12k-8>0 s
2 3
4 (3k-2)20:>ke{3,ooj. /

Presjek skupova rjeSenja uslova (1), (2) i (3) je trazeno rjeSenje i nalazimo ga koriste¢i
sliku 22.

I 3 T e S
T A 3 T g e '
S e gt S L
A RS A AT i A F o E S VAT O G
Slika 22.

Prema tome,

ke {%,ooj ANk e (— oo,O)U(2,oo)/\k IS (—oo,l)u(2,oo)© ke (2,00).
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

5.)

6.)

7)

2 2

Data kriva je hiperbola ¢iji je kanonski oblik )26_4_)1}_8 =1.Dodima tacka hiperbole i

njene tangente, paralelne datoj pravoj, bi¢e trazena tacka. Data prava ima koeficijent

pravea k, = —%. Tangenta mora biti paralelna sa pravom p, pa je k, = —%. Uslov dodira

2

prave y=kx+n 1ihiperbole x—z—%:l je @k —b* =n.
a

2
Iz jednadine  24- [— %) —18=n"dobija se da je n=6 ili n=—-6. Tangente hiperbole,

paralelne pravoj p imaju jednacine:

t,:3x+2y—-12=0 1 ¢,:3x+2y+12=0

L P4y’ =72 . 3xP -4y’ =72
RjeSavanjem sistema 1
3x+2y—-12=0 3x+2y+12=0

dobijaju se tacke P;(6,-3) i P> (-6,3). Prema formuli za rastojanje tacke od prave slijedi:

)=[3-6- )=|3:6+2-3+1]

+1| 13
I\/ml_ s T I

Dakle, tacka P, (-6,3) je traZena tacka.

Na osnovu sinusne teoreme vazi (Shka 23.).

5
sing sin 8’ ) 1 sin
2

Na osnovu implikacije /\
) 4 Vs 16 3
smf=—A0<f<—=cosff=,]1-——=—
P 5 P 2 P 25 5
1 na osnovu kosinusne teoreme vazi Slzka 23.

b*=a’+c*—2-a-c-cos 3, odnosno 64=25+cz—2~5~c%,

odakle je ¢> —6¢ -39 = 0.
Rjesavanjem kvadratne jednaCine i uzimaju¢i u obzir da je ¢ >0 proistice da je

c=3+4/3.

Kako je poznato da je B, =4z cm’ i B, =257 cm’, to se mogu odrediti polupre¢nici

baza: r’r=4r=r=2cm i ryx=25r=r,=5 cm.

Sada, iz M =357 c¢m® moze se odrediti izvodnica zarubljene kupe:
77(’”1 +r2)-s =35r=s=5cm.
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

Pomocu Pitagorine teoreme nalazi se visina zarubljene kupe:

=5’ — —r =4/25-9 =4 cm.

Na osnovu poznatog obrasca za zapremninu zarubljene kupe slijedi da je:

v :%(B] +./B, - B, +Bz):§(257z+\/257z-47z +47r):527r em’.

1 . al 1

8) af+af=1:>alzﬁ,paJePl=71:Z.
a 1 . a 1 1
a22+a22=a12:>a2=T'2=5, pa je P2=72=—=P1-5.

a,

8
1 a; 1 1Y’
2 2 2 3
a; +a; =a, >a,=—==—-—=,paje L=—"=—=PF-|—|.
3 T3 2 =L 2. paj 2 16 ! (2j
Indukcijom se moZe dokazati da je niz A,P,,P,,...P,,... geometrijski niz sa koli¢nikom

61:5-

1 n
1 1{2} (1 1
Kakoje S, =P + P, +.P, =~ —~2/___[1___| ay
4 1 2

= N 9

prelaskom na grani¢nu vrijednost, kada se n

neogranocneno uvecava, dobijamo da je ax 4,
. 1, 1)1 4
lim§, =lim—|1-— =5 Slika 24.

9.) Sistem ima smislaza x>0, y >0, x=11 y#1.

— = 2 —
logyx+logxy—Z}:log},X+logyx—2 jlogyx+l—2logyx -
2_ :2 2— =
X-y R XT-2=y
(logyx—l)2=0 log, x=1 x=y
= = = .
x'-2=y x’-2=y x"—-x-2=0
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Zbirka rjesenih zadataka iz matematike za prijemni ispit

Iz druge jednacine se dobije da je x=2 ili x=-1. Prema uslovu zadatka, jedino
rjeSenje sistema je x =2, y=2.

IO.a) Linije u xOy -ravni odredene jednaCinama y =x+4k, k€ R
su prave paralelne sa pravom y = x, (Slika 25.).

Slika 25.

b) Jednaginu y = kx® —2kx+k+1 napisimo u obliku y=k- (x2 —-2x+ 1)+ 1, odnosno u
obliku y = k(x—l)2 +1. Sada se vidi da su linije odredene ovim jednaCinama parabole
koje prolaze kroz tatku M (1,1) za k #0, iprava y =1 za k =0, (Slika 26.).

. A E ‘T

% VB 3 y

k> 0‘~\x ‘\‘ % 1 .
TN ».‘____' N
."__=.Q-__J_~_':\‘ A oL -
k<@ ?" 1 : =
Slika 26. Slika 27.
) y, yz20 . .. 5 PN o
C) Kako je |y| = 0’ to jednacina x +y|y| =1za y>0 glasi x”+y~ =1, alinija
-y

koja joj odgovara je dio kruznice u prvom i drugom kvadrantu (Slika 27.). Za y <0

dobija se dio hiperbole x> — y*> =1 u treéem i Getvrtom kvadrantu.
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1. a)

2 3 3
b) Uprostiti izraz (3 - (a+—b)] . (2 - ﬁj : ﬂ_

2)

a)
3)

4)

5.)

6.)

7))

8.)

9.)

10.)

Test broj 5

! L
Izratunati +/(=2)° +9 2 _812 4 3lm3

ab a b a’b?

Rjesiti jednacine:

1 4x—1
3ax—1]-2-x=1, b = .
Pr—1-f2— =1, ) l+x+x>+x° +... 2

Rjesiti trigonometrijsku jedna¢inu cos2x +sin’ x = cos x.

Rjesiti nejednacinu b > 2x .
x+1 2x-1

Odrediti tacku krive 2x°+y> =3 koja je na najkraéem odstojanju od prave
2x—y+4=0.

Kroz proizvoljnu tacku u datom trouglu povucene su prave paralelne stranicama i tako su
dobijena tri manja trougla Cije su povrsine P;, P, i P; Kolika je povrSina datog trougla?

U pravu kruznu kupu sa polupre¢nikom osnove » =4 ¢m 1 visinom H =6 cm upisan je
valjak maksimalne zapremine. Izracunati tu zapreminu.

Tre¢i Clan aritmeticke progresije je 9, a razlika izmedu sedmog i drugog c¢lana je 20.
Koliko ¢lanova progesije treba sabrati da bi njihova suma bila 917

Rjesiti sistem jednacina

X+xy+y=14
X xy+yt =84

U xOpy - ravni predstaviti skupove odredene relacijama:

a) (xz +y)-(y—x+1)£0, b) (y—lnx)-(x—l)ZO C) (x2 +y° —1)-(y+|x|)£0

Univerzitet u Istoénom Sarajevu — MaSinski fakultet 26
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RjeSenje testa broj 5

1. a)
1 1 1
1 5 - 1 1
—2) +9 28177 4303 —|_2l4 — 81 4 4+3"7 =
Je2 -2+
1
PSRN () 5 S YL LS S
3 3 3
3_(a+b)2 '(é_ﬁj‘a3+b3:3ab—a2—2ab—b2'b2—a2‘ a’b®
b) ab a b)) a’b’ ab ab a’+b’

2 2
:_(a —ab+b Xb—a)(b+a):a_b, uz uslov ab # 0, a # —b.

(ar+b)(ar2 —ab+b2)

3x-1, x>
2. a) Kakoje Bx-1=

—_ | =

) { 2—x, x<L2
1 P—ﬂ: ~

(1), x<l (2-x) x>2
’ 3

jednaginu [3x —1|—[2— x| =1, ¢emo rjesavati posebno u slede¢im intervalima:

(_ OO%JI:%2} i (2,40).

(1) x<%/\(—3x+1—2+x:1)}@{x<%/\2x=—2}<:>x=—l

2

SxS2/\(3x—1—2+x)=1}<:>|:%Sxﬁ2/\4x=4}©x=1

(3) [r>2A0Bx-1-(-2+x)=1)]=[x>2r2x=0] = x=0.

Prema tome, skup rjeSenja date jednacine je {— 1,1}.

b) Kako zbir ¢lanova beskonacne geometrijske progresije postoji samo |q| <1, a kvadratni

korjen postoji za negativne brojeve, to ¢e, s obzirom na to da lijeva strana ne moze biti 0,

. . 1 N4x-1 . . . . .
jednacina " — = ; imati smisla za 4x—-1>01 |x| <1, t. za
+X+X"+Xx +...

l<x<1.
4
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. . . 1 .
Kako jeg = x pozitivno to ¢e biti S = % pa vazi
- X

1 Vax -1 1 4x -1
—= SANLIEN SN 4 (1-x) =4x—1>
I+x4+x"+x +... 2 1 2
1—x
) 5 1
= 4x —12x+5=0<:>x=5vx=5.

C oy v 1
Prema uslovu zadatka, rjeSenje jednacine je samo x = 5

3)

cos2x +sin’® x = cosx <> cos® x —sin® x +sin’ x = cos x
< cos’x—cosx=0
& cosx(cosx-1)=0

< cosx=0vcosx=1

@X=£+k7[, keZ v x=2r,1eZ.

4.)  Nejednacina L >

imasmislaza x#-11 x #—.
x+1 2x-1 2

1 2x 1 2x -2x* -1
> = - >0 ————
x+1° 2x—1  x+1 2x-1 (x+1)2x 1)
—(2x? +1)
= 7
(x+1)2x-1)

>0=>

>O:>(x+1)(2x—1)<0:>xe[—1,%.j

5.) Trazena tacka je dodirna tacka elipse 2x° —y”> =3 i njene tangente koja je paralelna
datoj pravoj p:2x—y+4=0. Koeficijent pravca tangente jednak je koeficijentu pravca
p- Eksplicitni oblik jednaline prave p je y =2x+4, iz Cega slijedi da je k, =2pa je i

2

2
k,=2. 1z kanonskog oblika jednacine elipse e: %er— =1 nalazimo da je
2
a’ :% i =3, pa iz uslova dodira n* =a’k>+b> prave y=kx+n i elipse
x2 2
a—2+2}—2=1,gdjeje k =2, dobijamo da je n® =9.

Jednacine tangentisu ¢, :y=2x+3 1 t,:y=2x-3.
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6.)

7))

. o 2x+y? =3 . 2x*+y*=-3
RjeSavanjem sistema Ty 1 Y

2x—-y=3 2x—y=-3

dobijamo dodirne tacke P(~1,1) i P, (1,-1).
Rastojanja ovih tac¢aka do prave p:2x—y+4=0 su:

2-(-1)-1+4 Cer+1+4 7

I v ve S e 5

Dakle, tacka P, (— 1,1) je tacka elipse koja je najbliza datoj pravoj p.

Trouglovi MB,B,, A MA, i C,C,M su sli¢ni
trouglu ABC (Slika 28.), jer su im odgovarajuci
uglovi jednaki kao uglovi sa paralelnim kracima.
Akoje CB=a, B.M =a,, A4,=a,i AB=a,,
prema uslovu zadatka slijedi da je
a,+a,+a,=a.

Slika 28.

Povrsine sli¢nih trouglova se odnose kao kvadrati odgovarajucih stranica, pa je:

P a} P-a;
1:a_1:>E: 5’1 N plzﬂﬂlp (1)
a

P 4 a

P, a? P-a’ a
N NN e)
P a a a

P a’ P-a? a
i i i R (et LA
P a a a

Iz (1), (2) i (3) se dobija da je \/Eﬂ/ﬁﬁ\/p—}:\/;(m}
a
iz ¢ega slijedi da je P:(\/FIJ“\/EJF\/E)Z.

Neka je H; visina valjka upisanog u kupu (Slika 29). Prema uslovu zadatka, visina kupe

H =6 cm,a poluprecnik osnove kupe je r=4cm. Na osnovu sli¢nosti trouglova

6-H, __H, —H, = 24— 6r, .
noo 4-n

(Slika 29.) slijedi da je Zapremina valjka je

funkcija od 7, t. ¥V = £(r) i

V,=B-H =x-1H, =7z-rf(6—%rlj=7r-rf(—%}+67r-rf.
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8.)

9.)

Iz f’(rl):—%7rr12+127r~rl if’(r1)=0©r1=0vr1=§

slijedi da funkcija f  prima svoju maksimalnu vrijednost za 7 =3 pa je

64 _ 1287
L= cme .

max 9 9

Slika 29.

Zbir prvih n Clanova aritmeticke progresije izraunava se po formuli

S, =g[2al +(n—1)-d], neN.

Kako je po uslovu zadatka:

a7—a2=20} a1+6d—a1—d=20} Sd:ZO} d:4}
= .

=
a, =9 a,+2d =9 a,+2d =9 a, =1

to je 91=§[2-1+(n—1)-4],odnosno 2n> —n-91=0.

. . . - 27 . . .
Rjesenja jednacine su n=7 ili n= e Dakle, treba uzeti 7 ¢lanova progresije da bi

njihov zbir bio 91.
Sistem ima smisla za xy > 0.
Kako je

(14-x—yf =14 +x"+)y* -2-14-x-2-14- y+ 2xy =
=196+ x> + y* —28x — 28y + 2xy,

to je
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\/E=14—x—y }:xy=196+x2 +y° —28x—28y+2xy}:>

X txy+y =84 X +xy+y’ =84

X +xy+y’ =84

xP+xp+p?=28-(x+y)-196 28-(x+y)=196+84
Ly (x+y) N (x+y) N
¥ +xy+y’ =84

x+y=10 } x=10-y
—

X'+ xy+y’ =84 :>(10—y)2+y2+(10—y)y=84}:>

x=10-y
= .
y —=10y+16=0
Rjesavanjem druge jednacine sistema dobijamo daje y =8 ili y=2.
Skup rjesSenja sistema je {(8,2), (2,8)}.

2. Nacin
Kakoje x* +xy+y° = (x + y)2 — xy,to e dati sistem biti ekvivalentan sistemu:

x+y+\/5=14}

(x+y)2 —-xy =284

Uvodenjem smjene a =x+y, b= \/E dobija se da je

a+b=14 a+b=14 a+b=14 a=10
= = = .
a’—b>=84] (a-bNa+b)=84] “a-b=6 b=4

Prelaskom na stare promjenjive, jednostavno se dolazi do rjeSenja sistema.

10. a)

(x2+yXy—x+1)30©
@(xz+y£0/\y—x+120)v(x2+y20/\y—x+1£0)©

<:>(y§—x2/\ny—l)v(yZ—xz/\yS)c—l)

Univerzitet u Istoénom Sarajevu — MaSinski fakultet 31
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y < —x’ y2x-1 y<-x*Ay=x-1
Slika 30. Slika 31. Slika 32.

Presjek skupova prikazanih na slikama 30. i 31. predstavljen je na slici 32.

y=—x y<x-1 y2-x*Ay<x-1
Slika 33. Slika 34. Slika 35.

Presjek skupova prikazanih na slikama 33 i 34 predstavljen je na slici 35

(yS—x2 /\ny—l)v(yz—x2 /\yéx—l)
Slika 36.

Unija skupova prikazanih na slikama 32. 1 35., tj. konacno rjeSenje prikazano je na slici

36.
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b)
(y—lnx)(x—1)20<:>(y—lnx20/\)6—120)v(y—lnxSO/\x—l)SO

o(y2nxax>)v(y<Inxax<l)

A -
i W
0 /il e X
y2Inx x>1
Slika 38.

Slika 37.

y2lnxAax=>1
Slika 39.

Presjek skupova prikazanih na slikama 37. 1 38. predstavljen je na slici 39.

\
A
y ;
Vi e A SO0 [
g, A
o0 /1 e I e X
x>1 y<Inx
Slika 41.

Slika 40.

Ry

y<InxAx<lI

Slika 42.

Presjek skupova prikazanih na slikama 40. i 41. predstavljen je na slici 42.

Slika 43.

Unija skupova prikazanih na slikama 39. i 42. predstavljena je na slici 43., $to je i

konacno rjesenje zadatka.

(yZlnx/\xZI)v(yﬁlnx/\xSl)
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c)
(xz +y? —1Xy+|x|)£0<:>
(:}(x2 +y? —ISO/\y+|x|ZO)v(x2 +y? —120Ay+|x|SO)<:>

@(x2+y2 Sl/\y2—|x|)v(x2+y2 21Ay£—|x|)

y r yl\ y r
|
I s
1 x | X
) e —I’y:;x
x+y <1 y2—|x| x2+y2£l/\y2—|x|
Slika 44. Slika 45 Slika 46.

Presjek skupova prikazanih na slikama 44. i 45. pretstavljen je na slici 46.

y g h ylk
m‘\ . ﬁ\} ﬂ\]
1 i & ; x
~] rrrrrrrrrr _I _1-' ------------
¥ +yt =1 yS—|x| x2+y221/\y£—|x|
Slika 47. Slika 48. Slika 49.

Presjek skupova prikazanih na slikama 47. i 48. pretstavljen je na slici 49.

\
y

iy,

X

(xz +y? Sl/\yZ—|x|)v(x2 +y? 21Ay£—|x|)
Slika 50.

Unija skupova prikazanih na slikama 46. i 49. predstavljena je na slici 50., §to je i

konacno rjesenje zadatka.
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